MATURA - POZIOM ROZSZERZONY - TRENING @ 7.4

Trening: wzory sumy
katow i rownania
trygonometryczne

Zestawy krotkich przyktadéw do lekcji 7.4 Wzory na funkcje
sumy katéw i rOwnania trygonometryczne: wartosci z wzorow
na sume i podwojony kat, rownania elementarne w R, rOwnania
sprowadzane do iloczynu w przedziale. Na konicu zadania w
stylu arkusza rozszerzonego.

POZIOM A - WARTOSCI Z WZOROW

/2 ZESTAWY A 2 zestawy

1 Oblicz, korzystajac z wzoréw na funkcje sumy i réznicy katéw.
a) cos 75° b) sin 15° c) cos 105°

d) tg 15° e) uprosé
sin (z + §) —sin (z — %)

2 Oblicz, korzystajac z wzoréw na podwojony kat.

a) sin 2a, gdy sina = %, o b) cos 2a, gdy sina = g c) cos 2a, gdy cosa = —%
ostry
d) tg2a, gdy tga =3 e) cos® 15° — sin® 15° f) 2sin 22,5° cos 22,5°

moopodstawowe e Srednie mas trudniejsze

POZIOM B - ROWNANIA ELEMENTARNE W R

/. ZESTAWY B 1 zestaw
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1 Rozwiaz réwnanie (k € Z).

a)sinx:3§ b) cos2z = —1 c)tgdz =1
d)sin(:c—%)zO e)cosgzé f)cosz =2

moo podstawowe meo Srednie sas trudniejsze

POZIOM C - DO ILOCZYNU, ROZWIAZANIA W PRZEDZIALE

/. ZESTAWY C 1 zestaw

1 Rozwiaz ro6wnanie w podanym przedziale.

a) cos 2z = cosz, [0, 27| b) sin 2z = sinz, [0, 7] c)sinz + cosz =1, [0, 2]

d) sinbx —sinz = 0, [0, g] e)tgr = 2sinx, (—%, %)
oo podstawowe  wmeo Srednie sas trudniejsze

ZADANIA MATURALNE

Formy zadan jak w arkuszu rozszerzonym CKE: zadania otwarte z punktowanymi etapami (wzor,
alternatywa, rozwiazania).

/. ZADANIA W STYLU ARKUSZA 3 zadania - 11 pkt

1 (0-3 pkt) Rozwiaz réwnanie cos 2z = 3sinz — 1 w przedziale [0, 27].

2 (0-4 pkt) Rozwiaz réwnanie sin 3z = sin z w przedziale [0, =].

3 (0-4 pkt) Rozwiaz réwnanie cos ¢ + cos 3z = 2 cos 2z W zbiorze liczb rzeczywistych.

moopodstawowe e Srednie mas trudniejsze
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+ Odpowiedzi

Zestawy A

1.a) Y02 p) VB2 ) V26 )2 /3 e)y/Beosz
2.2) % b L o)1 d)-3% e )L
Zestawy B

1.a) 2 +2km, 3 +2kn D) I +kr ) 5+ 5 d)T+kr e) % +4kr f)brak rozwiazan

Zestawy C
1.a)0, &, 4%, 21 b)0, I, m ¢)0, I, 2r d)0, %, 5 e —3,0, %
Zadania w stylu arkusza
1. 1.Wzér.1 —2sin’z = 3sinz — 1, czyli 2sin’ z + 3sinz — 2 = 0.
2. Pierwiastki. (2sinz — 1)(sinz + 2) = 0: sinz = 1 (bosinz = —2 jest niemozliwe).

3. W przedziale. z € {Z, 2},

1 pkt za rownanie kwadratowe w sin z. 2 pkt za sinx = % iodrzucenie —2. 3 pkt za oba rozwigzania.

2. 1. Wzdr. sin3z — sinxz = 2cos 2z sinz = 0.
2. Alternatywa. cos 2z = 0 albo sinz = 0.
; _ kr.m 3
3.Pierwsze.z = § + F: §, .
4. Drugie. x = 0 albo z = .
1 pkt za wzo6r na réznice sinuséw (albo na sin 3z). 2 pkt za alternatywe. 3 pkt za rozwiazania jednego
réwnania. 4 pktzaz € {0, I, ¥ r}.
3. 1. Wzor. cosz + cos 3z = 2 cos 2z cos T.

2.Iloczyn. 2 cos 2z (cosz — 1) = 0.

kx

3. Pierwsze. cos2z = 0: z = jl—r + %

4.Drugie.cosx = 1: z =2km, k € Z.

1 pkt za wzor na sume cosinusow. 2 pkt za alternatywe. 3 pkt za jedna serie. 4 pkt za obie. Podzielenie
przez cos 2x bez rozpatrzenia cos 2z = 0: co najwyzej 3 pkt.

Matura z matematyki - Trening do lekcji 7.4 - Zadania autorskie, formy i punktacja wzorowane na informatorze i zasadach oceniania CKE dla poziomu
rozszerzonego. Wszystkie odpowiedzi sprawdzone (tools/verify/mt7_4.py).
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