MATURA - POZIOM ROZSZERZONY - TRENING @ 5.7

Trening:
przeksztatcenia,
ztozenia,
monotonicznosc¢

Zestawy kroétkich przyktadéw do lekcji 5.7 Przeksztalcenia

wykreséw, zlozenia, dowodzenie monotoniczno$ci: wzory po

przeksztalceniach, dziedzina i zbiér wartosci, liczba rozwigzan z

parametrem, zlozenia funkcji i réznice f(x2) — f(z1) W

dowodach monotonicznosci. Na konicu zadania w stylu arkusza

rozszerzonego.

POZIOM A - PRZEKSZTALCENIA

/. ZESTAWY A 2 zestawy

Podaj wzér funkcji po przeksztalceniu wykresu f(z) = z? — 2z.
a) przesuniecie o [1, 0] b) przesuniecie o [0, —3] c) symetria wzgledem Oz

d) symetria wzgledem Oy e) przesuniecie o [—2, 1]

Dy = [-2, 6], ZW; = [—1, 3]. Podaj dziedzine i zbiér wartosci g.
a) g(z) = f(z —2) b) g(z) = f(z) +4 c) g(z) = —f(x)
d) g(z) = f(—=) e) g(z) = |f ()] f)g() =2—flz+1)

oo podstawowe  meo Srednie sas trudniejsze

POZIOM B - PARAMETR I ZEOZENIA

/Z ZESTAWY B 2 zestawy
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1 Podaj liczbe rozwiazan.

a)|z? — 1 =3 b) |22 — 1| =1 )|z —1] =2
d) |z —2|+1=mdla e) x? — 4jz| = —4 f)z? — 4|z| = -3
m=1

2  Wyznacz wzor zlozenia i jego dziedzine.

a) f(z) = 2% g(z) =z - 3; b) to samo; go f ¢) f(z) = vz,
fog g(z) =22 —6; fog
d) f(z) =L gx)=2~4 e f(@)=L fof

fog

moopodstawowe e Srednie mas trudniejsze

POZIOM C - ROZNICA F(X,) — F(X,)

/. ZESTAWY C 1 zestaw

1 Zapisz f(z2) — f(x1) w postaci iloczynu albo ilorazu i podaj monotonicznosé w podanym
=== przedziale.

3 z 2
a) f(z) = ——, (-1, +o0) D) f(z) = —, (2, +0) o) f(z) = z° + 4z,
x+1 x — 2 —2, +00)
d) f(z) =223 +5,R e) f(z) = —z* + 6z,

(—OO, 3]
moo podstawowe meo Srednie sas trudniejsze

ZADANIA MATURALNE

Formy zadan jak w arkuszu rozszerzonym CKE. W dowodach monotonicznosci kazdy z
akceptowanych sposobow (definicja, przesuniecie wykresu, pochodna) ma te sama skale
punktow.

/. ZADANIA W STYLU ARKUSZA 4 zadania - 10 pkt

1 (0-3 pkt) Wykaz, ze funkcja f(z) = = o

- 71 jest malejaca w przedziale (—1, +00).
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2 (0-2 pkt) Funkcja f ma dziedzine [—3, 4] i zbiér wartosci [—5, 2|. Podaj dziedzine i zbidr
«=  wartosci funkcji g(z) = | f(z — 1)|.

3 (0-3 pkt) Wyznacz wszystkie warto$ci m, dla ktérych réwnanie z? — 6|z| + 5 = m ma
«=» dokladnie cztery rozwigzania.

4 (0-2 pkt) Dane sa f(z) = 2z — 1ig(z) = z* + 1. Rozwiaz réwnanie (f o g)(z) = (g o f)(z)

oo podstawowe  wmeo Srednie sas trudniejsze
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+ Odpowiedzi

Zestawy A
La)(z—1)>-2@z—-1)=2"—42+3 b)a> -2z -3 c)—2*+2z d)z>+2z e)z’ +2z +1

2. a) [Oa 8]; [_1a 3} b) [_2a 6}; [3’ 7] C) [_2a 6]; {_3a 1] d) [_6v 2]; [_1, 3] e) [_2a 6]; {07 3] f) [_3a 5];
[_1’ 3]

Zestawy B
l.a)4 b)3 ¢)2 d)1 e)2 )4
2.a) (z —3)4R b)z? —3;R ¢)v2z —6;[3, +00) d) z15;R\{-2,2} e z; R\ {0}

Zestawy C

3(.’131 — .’1’,‘2) 2(.’171 — {132)
(z1 4+ 1)(z2 + 1) (z1 — 2)(z2 — 2)
2(zo — x1)(x3 + z122 + z3); rosnaca e) (z2 — x1)(6 — 1 — z2); rosnaca

1.a) ; malejaca b) ; malejaca c) (z2 — z1)(x1 + 2 + 4); rosnaca d)

Zadania w stylu arkusza

3
1. 1.Postaé. =1+ —-.
f(@) + rz+1

3 3 3z —x9)
+1 z+1  (zp+1)(z2+ 1)

2.Réznica. dla —1 < @1 < za: f(z2) — f(z1) = -
2

3. Znak. licznik ujemny, mianownik dodatni.

3

1 pkt za zatozenie i réznice (ALBO postac 1 + —5, ALBO pochodnag). 2 pkt za znak réznicy (ALBO opis
3

przesunieciay = £ o [-1, 1], ALBO f'(z) = — @y < 0). 3 pkt za pelny dowdd.

2. 1.Dziedzina.z —1 € [-3, 4], czyliz € [-2, 5].
2. Wartosci. |[—5, 2]| = [0, 5].
1 pkt za dziedzine. 2 pkt za oba zbiory.

3. 1.Wykresdlaz > 0. x> — 6z + 5, wierzchotek (3, —4), £(0) = 5.
2. Odbicie. f(|z|): ,W” z minimami —4 w z = £3 i lokalnym maksimum 5 w z = 0.
3. Cztery punkty. prosta y = m przecina ,W” w czterech punktach dla —4 < m < 5.

1 pkt za wykres dla z > 0. 2 pkt za poprawny wykres y = x? — 6|z| + 5. 3 pktzam € (—4, 5).

4. 1.Wzory. f(g9(z)) = 22> + 1, g(f(z)) = (22 — 1) + 1 = 42 — 4z + 2.
2.R6éwnanie. 222 + 1 =422 — 4z + 2, czyli22®> —4dz+1 =0,z =1+ §
1 pkt za oba wzory zlozen. 2 pkt za rozwiazania 1 &+ @

Matura z matematyki - Trening do lekcji 5.7 - Zadania autorskie, formy i punktacja wzorowane na informatorze i zasadach oceniania CKE dla poziomu
rozszerzonego. Wszystkie odpowiedzi sprawdzone (tools/verify/mt5_7.py).
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