MATURA - POZIOM ROZSZERZONY - TRENING @ 3.6

Trening: wzory
Viete'a i parametry

Zestawy krotkich przyktadéw do lekcji 3.6 Wzory Viete'a i
réwnania z parametrem: wartosci wyrazen symetrycznych,
przeliczanie warunkéw na s i p, warunki istnienia i znaku oraz
polozenie pierwiastkow wzgledem liczby. Na koncu zadania w
stylu arkusza rozszerzonego.

POZIOM A - WYRAZENIA SYMETRYCZNE

/. ZESTAWY A 1 zestaw

1 Dlaréwnania z? — 3z — 2 = 0 oblicz (bez wyznaczania pierwiastkéw).

a) r1 + x2, T1T2 b) l‘%—F.’E% c) i_|_i
T T2
x x
d) (z; — )2 e) z3 + z3 £) L4 2
T2 T1
oo podstawowe  meo Srednie sas trudniejsze
POZIOM B - WARUNKI NA PARAMETR
/. ZESTAWY B 2 zestawy
1 Wyznacz m, dla ktérych réwnanie ma dwa rézne pierwiastki.
Y a?+4z+m=0 b)z? —mz+9=0 o)mz? +2z+1=0

d)z2+2mzx+3m—-2=0
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2  Zapisz pelny uktad warunkéw (bez rozwiazywania), dla f(z) = z?> + bz +czb, c
== zaleznymi od m.

a) dwa rézne dodatnie b) réznych znakow c) dwa rézne, oba wieksze
od 2
d)z < -1 < a2 e) obaw (0, 3)

moopodstawowe mmo Srednie mas trudniejsze

POZIOM C - PEENE KROTKIE ZADANIA

/. ZESTAWY C 1 zestaw

1 Wyznacz wszystkie m.

a) z2 — 2z +m = 0, dwa b)z?+ (m—2)z—2m =0, c)z’—-mz+m—1=0,
rézne, z2 + 23 = 10 |z1 — z2| =5 dwa rézne dodatnie
d)z? —4z+m =0, e)z’+mz+1=0,

1 = 3o z? + x2 > 7 (dwa rézne)

moopodstawowe e Srednie mam trudniejsze

ZADANIA MATURALNE

Forma jak w arkuszu rozszerzonym CKE. Punkty sa przyznawane osobno za kazdy etap: istnienie
pierwiastkéw, znaki, warunek, cze$¢ wspodlna.

/. ZADANIA W STYLU ARKUSZA 2 zadania - 10 pkt

1 (0-5 pkt) Wyznacz wszystkie wartoéci parametru m, dla ktérych réwnanie z? 4 (m +
== 1)z +m = 0 ma dwa rézne rozwiazania rzeczywiste 1, T3 spelniajace warunek z3 +
3
$2 S _9.

2 (0-5pkt) Wyznacz wszystkie warto$ci parametru m, dla ktérych réwnanie z? — 2mz +
== m+ 6 = 0 ma dwa rézne pierwiastki, oba wieksze od 1.

oo podstawowe  meo Srednie sas trudniejsze
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+ Odpowiedzi

Zestawy A

1.a)3; -2 b)13 ¢) -2 d)17 e)45 f) L

Zestawy B

l.aym <4 bym < —6albom >6 c)m<1,m#0 d)m < 1lalbom > 2

2.2)A>0,-b>0,c>0 b)e<0 c)A>0,-2>2,f(2)>0 d)f(-1) <0 e A>0,0<-2<3,
f(0)>0,f(3) >0

Zestawy C
l.aym = -3 b)ym = —-Talbom =3 c)m € (1,2)U (2, +o0) dym =3 e)m < —3albom >3
Zadania w stylu arkusza

1. LA (m+1)?—4m=(m—1)>>0:m# 1.
2.Viete.s = —(m +1),p=m.

3. Warunek. s3> —3sp= —(m + 1) +3m(m+1) = —(m+ 1)(m* —m+1) = —(m® + 1) < -9, czylim? > 8,
m > 2.

4. Cze$¢ wspdlna. m € [2, +00).
1pktza A > 0. 1 pkt za zapis 2} + 23 = s* — 3sp. 2 pkt za nieréwnos$¢ —(m? + 1) < —91ijej
rozwiazanie (1 pkt za nier6wno$¢, 1 pkt za m > 2). 1 pkt za cze$¢ wspdlna.

Uwaga: pierwiastki to —1 i —m; mozna tez liczyé wprost: —1 — m?® < —9.

2. LA.g=m>-m—-6=(m—3)(m+2)>0:m< —2albom > 3.
2. Wierzchotek. z,, = m > 1.
3.f(1).1-2m+m+6=7T-m>0m<7.

4. Czes$¢ wspélna. m € (3, 7).

1 pktza A > 0. 1 pkt za warunek x,, > 1. 1 pktza f(1) > 0. 1 pkt za rozwigzania warunkow. 1 pkt za
me (3, 7).

Uwaga: zamiast z,, i f(1) mozna uzy¢ (z; — 1) + (x5 — 1) > 0i(z; —1)(zy — 1) > 0:2m —2 > 0ip —
s+1=T7T—m>0.

Matura z matematyki - Trening do lekcji 3.6 - Zadania autorskie, formy i punktacja wzorowane na arkuszach i zasadach oceniania CKE dla poziomu
rozszerzonego z lat 2024-2026. Wszystkie odpowiedzi sprawdzone (tools/verify/mt3_6.py).
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