MATURA - POZIOM ROZSZERZONY - TRENING @ 13.4

Trening:
optymalizacja
z pochodna

Zestawy kroétkich przykladéw do lekcji 13.4 Zadania

optymalizacyjne z pochodna: budowanie wzoru funkcji z

dziedzina, pochodna i jej zera w dziedzinie, krotkie zadania

optymalizacyjne. Na koncu wigzka w stylu arkusza

rozszerzonego.

POZIOM A - WZOR FUNKCJI I DZIEDZINA

/. ZESTAWY A

1 zestaw

1 Zapisz badana wielko$¢ jako funkcje jednej zmiennej i podaj dziedzine.

a) pole prostokata o b) pole catkowite walca o
obwodzie 20 i boku = objetosci 547 i promieniu

moo podstawowe mwo Srednie saa trudniejsze

POZIOM B - POCHODNA I OPTIMUM

/. ZESTAWY B

1 Dla funkcji z poziomu A wyznacz optimum.

a) P(z) = z(10 — z): b) P(r) = 2nr? + 101

najwieksze pole najmniejsze pole

moo podstawowe mwo Srednie sas trudniejsze
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c) objetos¢ pudetka z
kwadratowego arkusza
12 x 12 po wycieciu
kwadratow z w rogach

1 zestaw

c) V(z) = z(12 — 22)*
najwieksza objeto$¢
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POZIOM C - KROTKIE ZADANIA

/. ZESTAWY C 1 zestaw

1 Rozwiaz.

a)zr,y >0,z + 2y =12: b) najmniejsza wartosé ¢) najmniejsza odlegtos$¢
najwieksze zy 2 +%dlaz >0 punktu (3,0) od wykresu
y=+v=

oo podstawowe  meo Srednie sas trudniejsze

ZADANIA MATURALNE

Forma jak w arkuszu rozszerzonym CKE: wiazka ,wykaz wzér” i ,wyznacz optimum”.

/. ZADANIE W STYLU ARKUSZA 1 zadanie - 6 pkt

1 (0-6 pkt) Rozpatrujemy wszystkie stozki o tworzacej dtugosci 6.

1. (0-2 pkt) Wykaz, Ze objeto$¢ stozka o wysokos$ci h wyraza sie wzorem V' (h) = 5 (36h —
h3) dlah € (0,6).

2. (0-4 pkt) Wyznacz wysokos$¢ stozka o najwiekszej objetosci i te objetosé.

moopodstawowe  mao Srednie smaa trudniejsze
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+ Odpowiedzi

Zestawy A

1.a) P(z) = 2(10 — z), = € (0,10) b) P(r) = 27r? + 182 >0 c) V(z) = 2(12 — 2z)%, = € (0,6)
Zestawy B

l.a)x =5,P=25 byr=3,P=>54r c)V' = (12 — 2z)(12 — 6z): z =2,V =128
Zestawy C

La)y(12—2y): y=3,2=6, 18 byz=2: 12 ¢)d> =22 — 5z + 9: w:%,d:

=

Zadanie w stylu arkusza

1. 1.1.Wiez.r? + h? =36, 2 = 36 — h*; h € (0,6), bor > 0.
2.1.Wzér. V = 1n(36 — h*)h = 3(36h — h®).
3.2. Pochodna. V'(h) = Z(36 — 3h*) = w(12 — h?).
4.2.Zero.w (0,6): h = 2V/3.
5.2. Uzasadnienie. V' > 0 w (0,2+/3), V' < 0w (2¢/3,6): maksimum.
6.2. Odpowiedz. h = 2v/3, V = 2(72/3 — 241/3) = 16/3 .

Cze$é 1: 1 pkt za r? = 36 — h?, 2 pkt za wzér z dziedzing. Czeé¢ 2: 1 pkt za pochodna, 2 pkt za h = 2+/3,

3 pkt za uzasadnienie, 4 pkt za V = 16/3 .

Matura z matematyki - Trening do lekcji 13.4 - Zadania autorskie, formy i punktacja wzorowane na arkuszach, informatorze i zasadach oceniania CKE dla
poziomu rozszerzonego. Wszystkie odpowiedzi sprawdzone (tools/verify/mt13_4.py).
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